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01 1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine pravouhly 1
rovnoramenny trojuholnik T
s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 0
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01 1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

Ciselné rady

y - p e
Uvazujme v rovine pravouhly 1
rovnoramenny trojuholnik T
s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1
Jeho obsah je Pr
Py = Y2v2 _21_
2 2 :
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01 1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

~

Ciselné rady

Uvazujme v rovine pravouhly 1
rovnoramenny trojuholnik T
s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 0

Jeho obsah je
[P = \/ V2 L

2

Do T postupne vlozme:
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Ciselné rady

Uvazujme v rovine pravouhly
rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2.

Jeho obsah je

Pr=¥2v2_21_1

Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = z
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01 1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

~

Ciselné rady

Uvazujme v rovine pravouhly 1
rovnoramenny trojuholnik T /é\
s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1
Jeho obsah je
P> P>
Pr=Y2v2_21_

2 a a

Do T postupne vlozme:

Stvorec so stranou a; = % obsahom [P = af = g,
dva Stvorce so stranami ay =% 3 >, obsahom 2P, =2a3 = 2% = %
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01 1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

~

Ciselné rady

Uvazujme v rovine pravouhly 1
rovnoramenny trojuholnik T /é\
s odvesnami v/2 a preponou 2. \@/ \5 1

Jeho obsah je
Pro¥BvE_21_; (]

Do T postupne vlozme:

Stvorec so stranou a; = % obsahom Plzaf: g,
b i a_ 2 24 __ 2
dva Stvorce so stranami ay =3 = 32, obsahom 2P27232f 53=19
2 __a __ 2_ 24 2
dva Stvorce so stranami a3 =3 =55 = 322, obsahom 2P3;=2a B=5r7 =54

beerb@frcatel.fri.uniza. frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

01

~

Ciselné rady

Uvazujme v rovine pravouhly
rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2.

Jeho obsah je
[P = \/ V2 L

2

Do T postupne vlozme:
2

Stvorec so stranou a; =3, obsahom Pi=a2= g

dva Stvorce so stranami a, =
dva Stvorce so stranami az =

dva Stvorce so stranami a; =
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1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

as En

91
obsahom 2P27232f9'i:§,
_ 24 _ 2
= 2 obsahom 2P3—2a3_942 =54
2 24 _ 2
353, obsahom 2P3—2a3—ﬁ—9'42.
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01 1. Motivaény priklad 2. Motivacny priklad

~

Ciselné rady

s . , (D
Uvazujme v rovine pravouhly > 1
rovnoramenny trojuholnik T
s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 0
. Py
Jeho obsah je
P> P>
P f V2 21 _ q Py 2
T = 2 as a3 ax a; a, aza,
Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = % obsahom Pi= af = g,
v . _a 24 __ 2
dva Stvorce so stranami ay =3 = 3 5 obsahom 2P27232f 53=19
g i ga— 2 — a2 24 __ 2
dva Stvorce so stranami a3 =% = 5 = 3 22, obsahom 2P3—2a3— o2 = o4
< S _am_a 24 _ 2
dva Stvorce so stranami ag =3 =5 =3 23, obsahom 2P;=2a%= 645 —ga7

Tymto spésobom pokracujeme do nekonecna.
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~

Ciselné rady

y - p e

Uvazujme v rovine pravouhly > 1

rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1

. Py
Jeho obsah je
Py = ‘/‘[:%1:1. s 7 P 15,
2 as a3 ax a; a, aza,

Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = % obsahom Pi= af = g,

va $tvorce so stranami a, = Z = ==, obsahom 2P, =2a5=%% =2,
dva st t 3 32 bsahom 2P, =2a3 91 S
dva $tvorce so stranami a3 =2 =2 = -2 322, obsahom 2P3—233—%—9%4,
dva Stvorce so stranami ag =% =3} = 323, obsahom 2P3—2a3—%—9%.

Tymto spésobom pokracujeme do nekonecna.

Pre stGcéet obsahov P=P; + 2P, + 2P3 + 2P, + - - - tychto Stvorcov plati:
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Ciselné rady

y - p e

Uvazujme v rovine pravouhly > 1

rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1

. Py
Jeho obsah je
Py = ‘/‘[:%1:1. s 7 P 15,
2 as a3 ax a; a, aza,

Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = % obsahom Pi= af = g,

va $tvorce so stranami a, = Z = ==, obsahom 2P, =2a5=%% =2,
dva st t 3 32 bsahom 2P, =2a3 91 S
dva $tvorce so stranami a3 =2 =2 = -2 322, obsahom 2P3—233—%—9%4,
dva Stvorce so stranami ag =% =3} = 323, obsahom 2P3—2a3—%—9%.

Tymto spésobom pokracujeme do nekonecna.

Pre stGcéet obsahov P=P; + 2P, + 2P3 + 2P, + - - - tychto Stvorcov plati:
1=Pr > P
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Ciselné rady

y - p e

Uvazujme v rovine pravouhly > 1

rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1

. Py
Jeho obsah je
Py = ‘/‘[:%1:1. s 7 P 15,
2 as a3 ax a; a, aza,

Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = % obsahom Pi= af = g,

va $tvorce so stranami a, = Z = ==, obsahom 2P, =2a5=%% =2,
dva st t 3 32 bsahom 2P, =2a3 91 S
dva $tvorce so stranami a3 =2 =2 = -2 322, obsahom 2P3—233—%—9%4,
dva Stvorce so stranami ag =% =3} = 323, obsahom 2P3—2a3—%—9%.

Tymto spésobom pokracujeme do nekonecna.

Pre stGcéet obsahov P=P; + 2P, + 2P3 + 2P, + - - - tychto Stvorcov plati:

00
1=Pr > P=P1+) 2P,
n=2
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Ciselné rady

y - p e

Uvazujme v rovine pravouhly > 1

rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1

. Py
Jeho obsah je
Py = ‘/‘[:%1:1. s 7 P 15,
2 as a3 ax a; a, aza,

Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = % obsahom Pi= af = g,

va $tvorce so stranami a, = Z = ==, obsahom 2P, =2a5=%% =2,
dva st t 3 32 bsahom 2P, =2a3 91 S
dva $tvorce so stranami a3 =2 =2 = -2 322, obsahom 2P3—233—%—9%4,
dva Stvorce so stranami ag =% =3} = 323, obsahom 2P3—2a3—%—9%.

Tymto spésobom pokracujeme do nekonecna.

Pre stGcéet obsahov P=P; + 2P, + 2P3 + 2P, + - - - tychto Stvorcov plati:
o0 (o)
1:PT > P:P1+ 222/3":%"’_ 29.4%—2
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Ciselné rady

y - p e

Uvazujme v rovine pravouhly > 1

rovnoramenny trojuholnik T

s odvesnami v/2 a preponou 2. V2 V2 1

. Py
Jeho obsah je
Py = ‘/‘[:%1:1. s 7 P 15,
2 as a3 ax a; a, aza,

Do T postupne vlozme:
Stvorec so stranou a; = % obsahom Pi= af = g,

va $tvorce so stranami a, = Z = ==, obsahom 2P, =2a5=%% =2,
dva st t 3 32 bsahom 2P, =2a3 91 S
dva $tvorce so stranami a3 =2 =2 = -2 322, obsahom 2P3—233—%—9%4,
dva Stvorce so stranami ag =% =3} = 323, obsahom 2P3—2a3—%—9%.

Tymto spésobom pokracujeme do nekonecna.

Pre stGcéet obsahov P=P; + 2P, + 2P3 + 2P, + - - - tychto Stvorcov plati:
o0 (o)

1=Pr > P=P;+ 222Pn:g+ 22—9_4%,2 =3+3+ &+ gt
n—= n=
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.

Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Ps 1
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ.

Py

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ.

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1. !
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ.

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.
Postupne plati:

P. 1
Pr=3 =3,
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1. !
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ.

P |1

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:

Ps _ 1 PL_ Ps _ 1
Pi=F =3 Ph=3 =% =%
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1. !
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky P
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ.

P |1

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:

Ps _ 1 P, _ P 1 P, _ P 1
P=f=iP=8=5=}P=5%=0=-1
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.

Jeho obsah je Ps =1-1=1. !

Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.) fal 1
na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky & P
s obsahmi P,,, n€ N, pricom n — 0.

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:

P 1 P _ P 1 P, _ P 1 Py _ P 1
P]_:TSZE,P2:71:2—§:2—2,P3:?2:2—§:—3vP4:—3:—5——

N
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.

Jeho obsah je Ps =1-1=1. ! .
“ ) 2 1
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky & P

s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. P
Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.
Postupne plati:

P. 1 P P 1 P P 1 P P 1
1

Pi=f=fi=3
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Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.

2 P |1
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l

s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN
Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.
Postupne plati:

_bs _1 _ P _ P _ 1 _ P _ P _ 1 — P _ P _ 1
Pl_lg _I%xPZ_ 2 — 22 _221PP3_ 2P_23 _23vP4_ > T 24 T 4

1 b= 1

Ps=3 =% =%,...,ti Ph="% =35 =5, neN.
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:
P 1 P P 1 P P 1 P P 1
B = A= = A e R g —

21 = 2 — 21P 5 — 23 — 231 2 24 — 241
(2 P. 1 ) _ Pho1 _ Ps 1
P5:74:2755:275, .,tJP* 2 72*,?ny”€/\/

Pre sicet obsahov P = Py + P, 4+ P3 + - - - tychto trojuholnikov plati:
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Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:
P 1 P P 1 P P 1 P P 1
B = A= = A e R g —

21 = 2 — 21P 5 — 23 — 231 2 24 — 241
(2 P. 1 ) _ Pho1 _ Ps 1
P5:74:2755:275, .,tJP* 2 72*,?ny”€/\/

Pre sicet obsahov P = Py + P, 4+ P3 + - - - tychto trojuholnikov plati:
il =25
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:
P 1 P P 1 P P 1 P P 1
B = A= = A e R g —

2 123, = 2 — 21P 2P—?— 3 2 24 — 241
Ps=%=2¢=g5, ..., 0 Ph="52 =35 =4, neh.
Pre sicet obsahov P = Py + P, 4+ P3 + - - - tychto trojuholnikov plati:
o0
l=Pg=Y I7;
n=1
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:
P 1 P P 1 P P 1 P P 1
P

2 = 22
P. P 1 ) Y e _ 1
P5:74:2*55:2*5, .,tJP— 5 —ﬁ—?,HEN

Pre sicet obsahov P = Py + P, 4+ P3 + - - - tychto trojuholnikov plati:
1=Ps=>P,=Y52=31

n=1 n=1 n=1
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01 1. Motivacny priklad 2. Motivaény priklad

Ciselné rady

Uvazujme v rovine Stvorec S so stranou 1.
Jeho obsah je Ps =1-1=1.
Stvorec S postupne rozdelme (vid obr.)

na pravouhlé rovnoramenné trojuholniky l
s obsahmi an ne N, pricom N —» OQ. AN

Prvy trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako Stvorec S.
Kazdy dalsi trojuholnik ma polovi¢ny obsah ako predchadzajdci.

Postupne plati:
P 1 P P 1 P P 1 P P 1
P

2 = 22
P. P 1 ) Y e _ 1
P5:74:2*55:2*5, .,tJP— 5 —ﬁ—?,HEN

Pre sicet obsahov P = Py + P, 4+ P3 + - - - tychto trojuholnikov plati:
l=Ps=YP,=St=L=141+1+  +L+ ..

n=1 n=1 n=1
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°° a, a {s,} ;7

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a { 5,7}”\;1

vergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.
n=1
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a {sn

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.
n=1

118

ap, = lim s,
n=1 n—o0
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a { 5,7}”\;1

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.
n=1

m s, = (a1+ax+--+ay)=

= i lim
n—o0 n—o0
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a { 5,7}”\;1

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.

n=1
m .
>oap=lim s, = lim (a1 +a+--+a,) =
n=1 n—o0 n—o0
seR
= + oo
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a {sn

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.
n=1

118

ap= lim s, = lim (a1 +a+ - +a,) =
n—00 n—o0

n=1

o0 o0
SER dn ——> S alebo Zan:s
kone¢ny  n=1 n=1
sucet

o0 o0
+ oo > ap — £00 akebo »_ @, = 00
nekonecny n=1 n=1
stcet

stcet A
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a {sn

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.

n=1
o0
>oap=lim s, = lim (a1 +a+--+a,) =
n=1 n—o0 n—o0
o0 o0
SER A, S alebo Y. 3 =S5
kone¢ny =1 n=1
sticet rad > a, konverguje k siic¢tu s
n=1
o0 o0
= + oo ZanHiMa\eboZan:iOO
nekone¢ny n=1 n=1
stcet rad ) a, diverguje do £oo
n=1 -
siidet 7 rad nzla,, osciluje
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02

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a {sn

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.

n=1
o9 . -
>oap=lim s, = lim (a1 +a+--+a,) =
n=1 n—00 n—o0
oo o) oo
seR A, S alebo Y. 3 =S5 > an+—
kone¢ny =1 n=1 n=1
sticet rad > a, konverguje k siic¢tu s
n=1
o0 o0
= + oo ZanHiMa\eboZan:iOO &3
&ny  n=1 =1
nekcgrjecny n - . " S ap —
sucet rad ) a, diverguje do £oo n=1
n=1
o0
siidet 7 rad nzla,, osciluje
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi Zl;ila” a { 5,7}”\;1

Konvergencia, divergencia, sucet radov

Postupnost {sp} -, kte Sy = a1+ az+ -+ ap neN

o0
sa nazyva postupnost Ciastocnych stctov radu Y ap.

n=1
o9 . -
>oap=lim s, = lim (a1 +a+--+a,) =
n=1 n—00 n—o0
oo o) oo
seR A, S alebo Y. 3 =S5 > an+—
konecny  n=1 n=1 n=1
stcet rad > a, konverguje k siic¢tu s rad > a, konverguje
n=1 n=1
o oo
= + oo ZanHiMa\eboZan:iOO &3
nekonecny n=1 n=1 S ap —
stcet rad ) a, diverguje do £oo n—=1
n=1 0
oo rad > a, diverguje
A . .
siidet 7 rad nzla,, osciluje n
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°°,ap a {sn}52,

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°°,ap a {sn}52,

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
n=1 k=1
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi £0° ap a {sp};2;

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
k=1

n=1 =
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi £0° ap a {sp};2;

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

S = a1 = Sp+a1 < a; =S — S,

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
k=1

n=1 =
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi £0° ap a {sp};2;

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

S = a1 = Sp+a1 < a; =S — S,
So=aj+a =s1+a &S ap =5 — S,

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
k=1

n=1 =
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°°,ap a {sn}52,

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

S1=a1=St+ta < a; =S — S,
SOy =aj+ay=5s5+a &S ap =5 — S,
S3 = aijt+ax+asz = S+az & a3 =S8 — S,

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
k=1

n=1 =

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°°,ap a {sn}52,

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

S = a1 = Sp+a1 < a; =S — S,

So=aj+a =s1+a &S ap =5 — S,

S3 =ajta+az = s+as < a3 =S3— 5,
=

Sy = ajtaxtastas =S3tay g = S4 — S3,

o
Danyjerad > a, = s,=ait+a+---

n=1
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02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°°,ap a {sn}52,

Konvergencia, divergencia, sucet radov

o0 )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

S = a1 = Sp+a1

S =a1t+a=s1+a

S3 =ajta+az = s+as

Sy = aj+ax+az+as =s3+ay

a1 = 51 — S0,

a3 = s3 — 5,

T
|
|

Sp,=ai+a---+a,_1+a,=S,—1+a, & a,=5S,— Sp_1, neN.

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
n=1 k=1

beerb@frcatel.fri.uniza. http://frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

02 Definicia konvergencie Vztah medzi ¥°°,ap a {sn}52,

Konvergencia, divergencia, sucet radov

= )
Vztah medzi )" a, a postupnostou jeho &astoénych sictov {s,} -,
n=1

je vzajomne jednoznacny.

Oznacme sp=0, potom plati:

S = a1 = Sp+a1

S =a1t+a=s1+a

S3 =ajta+az = s+as

Sy = aj+ax+az+as =s3+ay

Sp,=ai+a---+a,_1+a,=S,—1+a, & a,=5S,— Sp_1, neN.

a3 = s3 — 5,
a4 = S4 — S3,

T
|
|

00 n
Dany jerad > a, = s, =ai+a+--+a,= ) ak pe nEN.
n=1 k=1

Dand je postupnost {s,} ~, = a,=S,—Sp_1 pre NEN.
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

Nutnd podmienka konvergencie radu

Nutnd podmienka konvergencie radu — obratena implikacia
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

Nutnd podmienka konvergencie radu

o0 o0
> ap konverguje, ;. > a, = lim s, =seR = lim a,=0.
n=1 n=1 n—o0 n—o0

Nutnd podmienka konvergencie radu — obratena implikacia

(oo}
Neplati n|l_>n(”l>o an=0 = nZ::I an diverguje.
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

Nutnd podmienka konvergencie radu

o0 o0
> ap konverguje, ;. > a, = lim s, =seR = lim a,=0.
n=1 n=1 n—o0 n—o0

Za,,— I|m sh=SER = I|m ap= lim (s —sp_1) =s—s=
n=1 n—oo

Nutnd podmienka konvergencie radu — obratena implikacia

(oo}
Neplati n|l_>n(”l>o an=0 = nZ::I an diverguje.
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

Nutnd podmienka konvergencie radu

o0 o0
> ap konverguje, ;. > a, = lim s, =seR = lim a,=0.
n=1 n=1 n—o0 n—o0

Za,,— I|m sh=SER = I|m ap= lim (s —sp_1) =s—s=
n=1 n—oo

Nutnd podmienka konvergencie radu — obratena implikacia

(oo}
Neplati n|l_>n(”l>o an=0 = nZ::I an diverguje.

Platnost I|m an = 0 nezarucuje konvergenciu radu Z )i
n=1
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

Nutnd podmienka konvergencie radu

o0 o0
> ap konverguje, ;. > a, = lim s, =seR = lim a,=0.
n=1 n=1 n—o0 n—o0

Za,,— I|m sh=SER = I|m ap= lim (s, —sp—1)=s—s=0.
n=1 n—oo

Nutnd podmienka konvergencie radu — obratena implikacia

(oo}
Neplati n|l_>n(”l>o an=0 = nZ::I an diverguje.

Platnost I|m an = 0 nezarucuje konvergenciu radu Z )i
n=1

napr. pre_harmonicky rad 1, o tieZ plati lim 1 =0.
“p jrad 53 ot i}
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

't — 1 _ ntl-n _ 1 1
Pre ne N plati 3 = T} = niatl) = 0 — il

Pre postupnost &iastoénych stictov {s,}°° ; plati:
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

't — 1 _ ntl-n _ 1 1
Pre ne N plati 3 = T} = niatl) = 0 — il

Pre postupnost &iastoénych stictov {s,}°° ; plati:

S1 = a1 = 1—%,
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

7 — 1 _ntl-n __ 1 1
Pre ne N plati 3 = T} = niatl) = 0 — il
Pre postupnost &iastoénych stictov {s,}°° ; plati:

S =a1 = 1—%,
s =a+a=(1-3)+(

)=1-

N
W=
W=
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

7 _ 1 _ n+l—n _ 1 1
Pre ne N plati 3 = T} = niatl) = 0 — il
Pre postupnost &iastoénych stictov {s,}°° ; plati:
S1 = a1 = 1—%,
= —(1-1% 11y _
52—21+22—( 2)+(2 3)_
ss=ai+a+az=(1-3)+(3-3
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03 Nutnd podmienka Priklad Harmonicky rad

Nutna podmienka konvergencie radu

't — 1 _ ntl-n _ 1 1
Pre ne N plati 3 = T} = niatl) = 0 — il

Pre postupnost &iastoénych stictov {s,}°° ; plati:

— _ 1 1_1y_

S)y =aj+ay = (1—5) + (5_5) =

S3 = al+82+a3 = (1—%) + (l_%
Sp =ai1+a+a3+---+a
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o lim a,=0 } ,,;1( )" an
n—o0

Dolezité rady — naspamat!

3
8

n o0
Z%:e, Z(_n];) :e_]':%Y an:ﬁ pre qE(—l,l),
n=0 n=0 n=0

Z (—1)" 2,

n
n=1
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09 Leibnizovo kritérium, délezité rady

Leibnizovo kritérium, dolezité rady

0o
S (1) a, = aj—artaz—ag+---, kde @ >0 [resp 3y <0] pe NEN

n=1

sa nazyva rad so striedavymi znamienkami (alternujtici rad).

Leibnizovo kritérium?® a,>0 pe neN

o {an} =, je nerastiica

} = 21(—1)”+1an|—>.

o lima,=0

n—o0
Dolezité rady — naspamat!
o 1 (= 1)” 1 O 1
m:e, Z :EY an:E prqu(—l;l),
n=0 n=0
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Leibnizovo kritérium, délezité rady

Leibnizovo kritérium, dolezité rady

> (=)

n=1

a, = ar—axtaz—ast---

, kde a,,ZO [r%sp a,,SO] pre nelN

sa nazyva rad so striedavymi znamienkami (alternujtici rad).

Leibnizovo kritérium?®

o {an} =, je nerastiica

o lima,=0
n—o0

} = 21(—1)”+1an|—>.

anZO pre neN

Dolezité rady — naspamat!

h=e DD
n=

Y EU _no, >3 =00
n=1 n=1

1 O 1
n __
e > q"=1=5 e
n=0
T
7z T v {
n:ln n:ln

ge(—1;1),

:OOprepgl,

pre p > 1.
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

Ak {Sn}zozo ——> S, pricom S — 0
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

strukcia radu s danym siuctom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

1

{sn}peo—0,5=0, s,=7, neN
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =

dl = S51—50 pricom §0 = 0,
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =

dl =S81—5 = %—0 = ]., pri¢om 50:0,
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =

dl =S81—5 = %—0 = ]., pri¢om 50:0,

dn =— Sp—Sp—1 pre 1 = 2,3,4, . e
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =

dl =S81—5 = %—0 = ]., pri¢om 50:0,

dn — Sp—Sp—1 = %_ L pre 1 = 2,3,4, . e
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =

dl =S81—5 = %—0 = ]., pri¢om 50:0,

dn — Sp—Sp—1 = %_ L el e L pre 1 = 2,3,4, . e
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{Sn}iio’—>0,520, Sn:%,nEN =

dl =S81—5 = l—0 = ]., pri¢om 50:0,

dn — Sp—Sp—1 = %_ L el e L pre 1 = 2,3,4, . e
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

00 00
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1
00 1 - 1
{Sn}nzo?—>0,520, Sn:E,nEN = 1—2 m |—>0
n=2
dl =S81—5 = %—0 = ]., pri¢om 50:0,
_ _ 1 1 _ n=-1-n __ 1 _
an = Sn_sn_]_ = E_ n—1 n(n—l) = _(n—l)n pre 1 = 2,3,4, e
00 o
_ _ 1 _ 1 1 1
= 0=Ya=1-> mm=1"12725"" "GDn_
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

{sn}peg—> 0, s=0, sn:%, neN = l—zzﬁ — 0.
n=

dai S1—50 = %—0:1, pri¢om 50:0,
_ _ 1 1 _ n-1-n _ 1 _

an = Sn_sn_]_ = E_ n—1 n(n—l) = _(n—l)n pre 1 = 2,3,4, e

o0 o0

— _ 1 _ 1 1 1

> 0=Ya=1-% Ey=l-15723~ o
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10 Konstrukeia radu s danym sti¢tom

Konstrukcia radu s danym siactom

Konstrukcia ciselného radu s vopred danym stétom s € R*.

o0 o0
Ak {sp}gr— S, im0 =0 = Y ap= > (Sp—Sp—1) —>S.
n=1 n=1

o]

{sn}29+0,5=0,s,=1 neN = 1-3 ﬁ — 0.
n=2

dl — S1—5 — 1 —0= ]., pri¢om 50:0,

dn — Sp—Sp—1 = %_ L el = —( _1 pre 1 = 2,3,4, . e
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

3 L
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

3 L
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

3 L
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

3 L
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:

1-1)+(1-1)+@-1)+ - =0+0+0+---=0,
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

3 L
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:
1-H+1-1H)+(1-1)+---=040+0+---=0,
1+(-14+1)+(-1+1)+---=1404+0+---=1.
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Rady a asociativnost

< [
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:
1-H+1-1H)+(1-1)+---=040+0+---=0,
1+(-14+1)+(-1+1)+---=1404+0+---=1.

2 konverguje,

i
6
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Rady a asociativnost

< [
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:
1-H+1-1H)+(1-1)+---=040+0+---=0,
1+(-14+1)+(-1+1)+---=1404+0+---=1.
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

< [
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:
1-H+1-1H)+(1-1)+---=040+0+---=0,
1+(-14+1)+(-1+1)+---=1404+0+---=1.

2 konverguje,

i
6

Q=14+ (S -1+ D)+ (1) T

Vynechame zatvorky a dostaneme divergentny rad
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Rady a asociativnost

Rady a asociativnost

3 L
Rad > (-1)""1=1-1+1-1+--- osciluje.

n=1

Pridame zatvorky a dostaneme iné rady, ... konvergentné:
1-H+1-1H)+(1-1)+---=040+0+---=0,
1+(-14+1)+(-1+1)+---=1404+0+---=1.

2

% konverguje,

Q=14+ (S -1+ D)+ (1) T
Vynechame zatvorky a dostaneme divergentny rad

1-141 + % —1+41 4.4+ L —141 +.-- (osciluje).

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Rady a komutativnost

Rady a komutativnost
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Rady a komutativnost

Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
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Rady a komutativnost

Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny,
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Rady a komutativnost

Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .
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Rady a komutativnost

Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

ity 1 1 1,1 1 1, 1 1 1
l-3-2t3 5 8ts w1zt T 2k—1 " 2pk-T) ~ 22k
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Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

ity 1 1 1,1 1 1, 1 1 1
l-3-2t3 5 8ts w1zt T 2k—1 " 2pk-T) ~ 22k
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
l1-5-3+37 5 8+ts i T T w1 @y kT
~—~— ~—~— ~——— —_———

1 1 1 1
2 6 10 2(2k-1)
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

ity 1 1 1,1 1 1, 1 1 1
l-3-2+t3 5 8ts 1 izt T 2k—1 " 20k-T) 22k

~—~— ~—~— —— . ,
1 1 1 1
2 6 10 2(2k-1)

-1 1,1 1,1 1, .. 1 1 ..
=32 3ts stio 2t tam— zx T
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
l1-5-3+37 5 8+t5 i T T %1 @1 3%
~—~— ~—— ———

1 1 1 1
2 6 10 2(2k-1)
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Rady a komutativnost

Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

S~~~ S~~~ —
1 1 1 1
2 6 10 2(2k—1)
-1 1,1 1,1 1, 1 1 4 ..
=32 3ts stio 2t tam— zx T
-1 1,1 1 , 1 1 L1 1
=31 22t23 241t35 26+ + 3wk ok T
- 1q_ 1,1 1,1 1, L 1 1,
_2(1 2+3 4+5 6+ +2k71 2k+ )
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Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

S~~~ S~~~ —
1 1 1 1
2 6 10 2(2k—1)
-1 1,1 1,1 1 .. 1 1 ...
=32 3ts stio 2t tam— zx T
-1 1, 1 1, 1 1 ST SR
=21 22 t33 24T 35 26T tomcny Tz T
-1t 1,1 1., 1 1.
_2(1 2+3 4+5 6+ +2k71 2k+ )

00
—l (71)n+1
_22 n

n=1
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Vymenime poradie clenov:
Postupne spocitavame jeden neparny clen a dva parne cleny, « .

—— —~— —_—
3 5 1 =)
T R e
=51~ 23t33 satas 36T Tz T
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