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4. Realne funkcie
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0 Redlne funkcie redlnej premennej

© Opericie s funkciami

© Lokélne a globalne vlastnosti funkcif
@ Ohranicenost funkcie

© Extrémy funkcie

@ Monoténnost funkcie

@ Pirna a neparna funkcia

© Periodicka funkcia

© Konvexnost a konkavnost funkcie
@ Zlozens funkcia (kompozicia funkcif)

@ Inverzna funkcia
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:

Funkcia redlnej premennej, ak x€ R

Reélna funkcia, ak f(x)€R
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:

Funkcia realnej premennej, ak x€R, «j 2 D(f) C R.

Reélna funkcia, ak f(x)€R, «i.« H(f) C R.
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:
Funkcia realnej premennej, ak x€R, «j 2 D(f) C R.

Mnozina D(f) sa nazyva defini¢ny obor funkcie,

Reélna funkcia, ak f(x)€R, «i.« H(f) C R.

Mnozina H(f) sa nazyva obor hodnét funkcie,
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:

Funkcia realnej premennej, ak x€R, «j 2 D(f) C R.

Mnozina D(f) sa nazyva defini¢ny obor funkcie,

x € D(f) sa nazyva nezavisla premenna (vzor).
Reélna funkcia, ak f(x)€R, «i.« H(f) C R.

Mnozina H(f) sa nazyva obor hodnét funkcie,

f(x) € H(f) sa nazyva zavisla premenna (funkéna hodnota, obraz).
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:
Funkcia realnej premennej, ak x€R, «j 2 D(f) C R.

Mnozina D(f) sa nazyva defini¢ny obor funkcie,

x € D(f) sa nazyva nezavisla premenna (vzor).
Reélna funkcia, ak f(x)€R, «i.« H(f) C R.

Mnozina H(f) sa nazyva obor hodnét funkcie,

f(x) € H(f) sa nazyva zavisla premenna (funkéna hodnota, obraz).

MnoZina {[x; y] € R?; x€ D(f), y = f(x)} sa nazyva graf funkcie f.
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01 Z3akladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcia y = f(x) : D(f) — H(f) sa nazyva:
Funkcia realnej premennej, ak x€R, «j 2 D(f) C R.

Mnozina D(f) sa nazyva defini¢ny obor funkcie,

x € D(f) sa nazyva nezavisla premenna (vzor).
Reélna funkcia, ak f(x)€R, «i.« H(f) C R.

Mnozina H(f) sa nazyva obor hodnét funkcie,

f(x) € H(f) sa nazyva zavisla premenna (funkéna hodnota, obraz).

MnoZina {[x; y] € R?; x€ D(f), y = f(x)} sa nazyva graf funkcie f.

Funkciu f tvoria usporiadané dvojice [x; f(x)], takze ju mdZeme
v rovine R? zobrazit ako mnoZinu bodov s tymito siiradnicami.
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:

Explicitne predpisom y = f(x).
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:

Explicitne predpisom y = f(x).

Parametricky pomocnymi funkciam x = ¢(t), y = ¢(t), teJ, J C R.
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:

Explicitne predpisom y = f(x).

Parametricky pomocnymi funkciam x = ¢(t), y = ¢(t), teJ, J C R.

Implicitne rovnicou F(x,y) =0 a podmienkami pre x, y.
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:
Explicitne predpisom y = f(x).

Napr. funkciu y =|x|, x € R mdzeme tiez definovat:

Parametricky pomocnymi funkciam x = ¢(t), y = ¢(t), teJ, J C R.

Napr. funkeiu y=|x|, x € R mézeme parametricky definovat:

Implicitne rovnicou F(x,y) =0 a podmienkami pre x, y.

Napr. funkciu y=|x|, x € R mézeme implicitne definovat:
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:
Explicitne predpisom y = f(x).

Napr. funkciu y =|x|, x € R mdzeme tiez definovat:

y:\/;,XER,

Parametricky pomocnymi funkciam x = ¢(t), y = ¢(t), teJ, J C R.

Napr. funkeiu y=|x|, x € R mézeme parametricky definovat:
x =t, teR,

y=|t

1

Implicitne rovnicou F(x,y) =0 a podmienkami pre x, y.

Napr. funkciu y=|x|, x € R mézeme implicitne definovat:
y2—x2=0,y >0,
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:
Explicitne predpisom y = f(x).

Napr. funkciu y =|x|, x € R mdzeme tiez definovat:
y=Vx% x€R, . y=max{—x,x},

Parametricky pomocnymi funkciam x = ¢(t), y = ¢(t), teJ, J C R.

Napr. funkeiu y=|x|, x € R mézeme parametricky definovat:
X:t,teR, resp. X:t,teR,

y =1t y =1,

Implicitne rovnicou F(x,y) =0 a podmienkami pre x, y.

Napr. funkciu y=|x|, x € R mézeme implicitne definovat:

y2—x2=0,y>0, s y—|x|=0,
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01 Zakladné pojmy Definovanie funkcie

Realne funkcie realnej premennej

Funkcie f mézeme definovat viacerymi spésobmi:
Explicitne predpisom y = f(x).

Napr. funkciu y =|x|, x € R mdzeme tiez definovat:

Yy =Vx% XER, resp. y=max{—x,x}, resp y:{—x et S 0

X preXZO.

Parametricky pomocnymi funkciam x = ¢(t), y = ¢(t), teJ, J C R.

Napr. funkeiu y=|x|, x € R mézeme parametricky definovat:
X:t, tER, resp. X:t, tER, resp. X:t3, tGR
y =t y =V, y=|2|,

Implicitne rovnicou F(x,y) =0 a podmienkami pre x, y.

Napr. funkciu y=|x|, x € R mézeme implicitne definovat:
y27X2:0,y20, resp. yf‘X‘:O, resp. yf\/XZZO.
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
VXED(f) definujeme (f:tg)(X) = f(X):l:g(X),
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),
f(x
(5)(x) = ﬁ

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),
f(x
(£)(x) = 2, [F1(0) = [F()),
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),
(D)6 = 52, 1£(x) = [F()], £7(x) = [F(x)]" o nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
ak pre vsetky x € A plati h(x) = f(x), o= h= f|a, h(x) = f(x)|a.
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
ak pre vsetky x € A plati h(x) = f(x), o= h= f|a, h(x) = f(x)|a.

1 preXEQ,

Pre Dirichletovu funkciu x(x) = { 0 o xel
pre
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
ak pre vsetky x € A plati h(x) = f(x), o= h= f|a, h(x) = f(x)|a.

1 preXEQ,

Pre Dirichletovu funkciu x(x) = { 0 o xel
pre

plati x(x)|g: y=1, x€Q,
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
ak pre vsetky x € A plati h(x) = f(x), o= h= f|a, h(x) = f(x)|a.

1 e xeQ,
0 preXGI

plati x(x)|o: y=1, x€Q, resp. Xx(x)|1: y=0, x€e R—Q.

Pre Dirichletovu funkciu x(x) = {
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
ak pre vsetky x € A plati h(x) = f(x), o= h= f|a, h(x) = f(x)|a.

1 e xeQ,
0 preXGI

plati x(x)|o: y=1, x€Q, resp. Xx(x)|1: y=0, x€e R—Q.

Pre Dirichletovu funkciu x(x) = {

Pre funkcie f: y = x?, x€R, g: y = x%, x€(0;2)
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02 Operacie s funkciami

Operacie s funkciami

Funkcie mézeme scitavat, odcitavat, nasobit, delit, umocnovat. . .
Vx € D(f) definuieme  (FE£g)(x) = F(x)E£g(x), (fg)(x) = f(x)-g(x),

(£)0) =28 |F1(x) = [F()]. F(x) = [F(x)]" e nEN.

Funkcia y = h(x), x € A sa nazyva z(zenim (restrikciou)

funkcie y = f(x), x€ D(f) na mnozinu A C D(f),
ak pre vsetky x € A plati h(x) = f(x), o= h= f|a, h(x) = f(x)|a.

1 preXEQ,
0 preXGI

plati x(x)|o: y=1, x€Q, resp. Xx(x)|1: y=0, x€e R—Q.

Pre Dirichletovu funkciu x(x) = {

Pre funkcie f: y = x?, x€R, g1y = x? x€(0;2) plati g = f|(g.)-
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g)

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

Pre funkcie f: y =1, g: y = 7 plati:
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

Pre funkcie f: y =1, g: y = 7 plati:
f # g, pretoze D(f) = R, D(g) = R — {0}, D(f) # D(g),
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

Pre funkcie f: y =1, g: y = 7 plati:

f # g, pretoze D(f) = R, D(g) = R — {0}, D(f) # D(g),
f = g na mnozine R — {0}, pretoze pre vietky x # 0 plati 1 = %

%°
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

Pre funkcie f: y =1, g: y = 7 plati:

f # g, pretoze D(f) = R, D(g) = R — {0}, D(f) # D(g),
f = g na mnozine R — {0}, pretoze pre vietky x # 0 plati 1 = %

%°

Ak nejaka vlastnost funkcie y = f(x), x € D(f) plati:
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

Pre funkcie f: y =1, g: y = 7 plati:

f # g, pretoze D(f) = R, D(g) = R — {0}, D(f) # D(g),
f = g na mnozine R — {0}, pretoze pre vietky x # 0 plati 1 = %

%°

Ak nejaka vlastnost funkcie y = f(x), x € D(f) plati:

o pre vietky x €A, kde AC D(f), nazyva sa lokalna vlastnost na A,
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03 Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Lokalne a globalne vlastnosti funkcii

Funkcie f a g sa rovnaju,
ak D(f) = D(g) a pre vsetky x € D(f) plati f(x) = g(x).

Funkcie f a g sa rovnaji na mnozine A C D(f) N D(g),

ak pre vsetky x € A plati f(x) = g(x).

Pre funkcie f: y =1, g: y = 7 plati:

f # g, pretoze D(f) = R, D(g) = R — {0}, D(f) # D(g),
f = g na mnozine R — {0}, pretoze pre vietky x # 0 plati 1 = %

%°

Ak nejaka vlastnost funkcie y = f(x), x € D(f) plati:

o pre vietky x €A, kde AC D(f), nazyva sa lokalna vlastnost na A,
e pre vietky x € D(f), nazyva sa globalna vlastnost, = ;. na D(f).
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04 Ohranicenost funkcie

Ohranicenost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
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04 Ohranicenost funkcie

Ohranicenost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Ohranicena zhora, ak IM € R také, ze Vx € D(f) pari f(x) < M.

Neohranicena zhora, ak nie je ohrani¢ena zhora.
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04 Ohranicenost funkcie

Ohranicenost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Ohranicena zhora, ak IM € R také, ze Vx € D(f) pari f(x) < M.
Ohranicend zdola, ak Ame R také, ze Vx € D(f) par m < f(x).

Neohranicena zhora, ak nie je ohrani¢ena zhora.

Neohranic¢ena zdola, ak nie je ohranicena zdola.
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04 Ohranicenost funkcie

Ohranicenost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Ohranicena zhora, ak IM € R také, ze Vx € D(f) pari f(x) < M.
Ohranicend zdola, ak Ame R také, ze Vx € D(f) par m < f(x).

Ohranicena, ak je ohranicena zhora a ohranicena zdola,

Neohranicena zhora, ak nie je ohrani¢ena zhora.
Neohranic¢ena zdola, ak nie je ohranicena zdola.

Neohranicena, ak je neohranicena zhora alebo neohranicena zdola.
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04 Ohranicenost funkcie

Ohranicenost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Ohranicena zhora, ak IM € R také, ze Vx € D(f) pari f(x) < M.
Ohranicend zdola, ak Ame R také, ze Vx € D(f) par m < f(x).

Ohranicena, ak je ohranicena zhora a ohranicena zdola,
« ;. ak Am, M € R také, ze Vx € D(f) par m < f(x) < M,

Neohranicena zhora, ak nie je ohrani¢ena zhora.

Neohranic¢ena zdola, ak nie je ohranicena zdola.

Neohranicena, ak je neohranicena zhora alebo neohranicena zdola.
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04 Ohranicenost funkcie

Ohranicenost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Ohranicena zhora, ak IM € R také, ze Vx € D(f) pari f(x) < M.
Ohranicend zdola, ak Ame R také, ze Vx € D(f) par m < f(x).

Ohranicena, ak je ohranicena zhora a ohranicena zdola,
« ;. ak Am, M € R také, ze Vx € D(f) vz m < f(x)
resp. ak EIMER také, ie VXGD( ) plati |f( )’

I/\ I/\

Neohranicena zhora, ak nie je ohrani¢ena zhora.
Neohranic¢ena zdola, ak nie je ohranicena zdola.

Neohranicena, ak je neohranicena zhora alebo neohranicena zdola.
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05 Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

y = f(x), xe D(f), A C D(f) je mnozina, potom:
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05 Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

y = f(x), xe D(f), A C D(f) je mnozina, potom:
sup f(x) =sup H(f)=sup {f(x), xe D(f)} suprémum f

max f(x) =max H(f)=max {f(x),xe D(f)} maximum f

max f(x) =max f(A)=max {f(x),x€ A}  lokalne maximum f
e na mnozine A

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

05 Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

y = f(x), xe D(f), A C D(f) je mnozina, potom:

inf f(x) =inf H(f)=inf {f(x), xeD(f)} infimum f

min 7 (x) =min H(f)=min {f(x), x€ D(f)} minimum f

min f(x) =min f(A) =min {f(x), x € A} lokalne minimum f
A na mnozine A.
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05

Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

na mnozine A
min f(x) =min f(A) =min {f(x), x € A} lokalne minimum f
A na mnozine A.

f
sup f(x) =sup H(f)=sup {f(x), x€ D(f)} suprémum f
inf f(x) =inf H(f)=inf {f(x), xeD(f)} infimum f
max f(x) =max H(f)=max {f(x),xe D(f)} maximum f } globalne
min 7 (x) =min H(f)=min {f(x), x€ D(f)} minimum f extrémy
max f(x) =max f(A)=max {f(x),x€ A}  lokélne maximum f
(x)
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05

Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

na mnozine A
min f(x) =min f(A) =min {f(x), x € A} lokalne minimum f
A na mnozine A.

f
sup f(x) =sup H(f)=sup {f(x), x€ D(f)} suprémum f
inf f(x) =inf H(f)=inf {f(x), xeD(f)} infimum f
max f(x) =max H(f)=max {f(x),xe D(f)} maximum f
min 7 (x) =min H(f)=min {f(x), x€ D(f)} minimum f
max f(x) =max f(A)=max {f(x),x€ A}  lokélne maximum f
(x)

lokalne
extrémy
na A
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05

Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

f

sup f(x) =sup H(f)=sup {f(x), xe D(f)} suprémum f

inf f(x) =inf H(f)=inf {f(x), xeD(f)} infimum f
max f(x) =max H(f)=max {f(x),xe D(f)} maximum f } globalne
min 7 (x) =min H(f)=min {f(x), x€ D(f)} minimum f extrémy
max f(x) =max f(A)=max {f(x),x€ A}  lokalne maximum f ,
xEA na mnozine A Ioka/lne
mig f(x)=min f(A)=min {f(x), x€ A} lokalne minimum f  €xtremy
x€

na mnozine A. na A
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05

Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

f
sup f(x) =sup H(f)=sup {f(x), x€ D(f)} suprémum f
inf f(x) =inf H(f)=inf {f(x), xeD(f)} infimum f
max f(x) =max H(f)=max {f(x),xe D(f)} maximum f } globalne
min 7 (x) =min H(f)=min {f(x), x€ D(f)} minimum f extrémy
max f(x) =max f(A)=max {f(x),x€ A}  lokélne maximum f
(x)

min f(x) =min f(A) =min {f(x), x € A} lokalne minimum f
A na mnozine A.

extrémy

na mnozine A lokalne
na A

Maximum max f(x)=1f(c) je hodnota funkcie f v bode c € D(f),
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05

Extrémy funkcie

Extrémy funkcie

f
sup f(x) =sup H(f)=sup {f(x), x€ D(f)} suprémum f
inf f(x) =inf H(f)=inf {f(x), xeD(f)} infimum f
max f(x) =max H(f)=max {f(x),xe D(f)} maximum f } globalne
min 7 (x) =min H(f)=min {f(x), x€ D(f)} minimum f extrémy
max f(x) =max f(A)=max {f(x),x€ A}  lokélne maximum f
(x)

min f(x) =min f(A) =min {f(x), x € A} lokalne minimum f
A na mnozine A.

extrémy

na mnozine A lokalne
na A

Maximum max f(x)=1f(c) je hodnota funkcie f v bode c € D(f),

ce D(f) je bod, v ktorom funkcia f maximum nadobida.
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06 Monoténnost funkcie

Monoténnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
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06 Monoténnost funkcie

Monoténnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Rastiica, ak Vxq, xo € D(f) plati (x1) < f(x2).
X1 < Xo

Neklesajiica, ak Vxi, xo € D(f) pati f(x1) < f(x2).

X1 < Xo
y
f(xs)
f(x)
f(xa)
X
PR X o s
(ostro) rastdica neklesajiica
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06 Monoténnost funkcie

Monoténnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

ak vX1, X2 € D(f) plati

x1 < X
Klesajtica, Pe f(x1)>f(x).
ak VX]_, Xp € D(f) plati
x1 <
Nerastica, L f(x1)>f(x).

X

X1 X X3 X1 X2 X3 X

(ostro) klesajica nerastiica
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06 Monoténnost funkcie

Monoténnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Stacionarna (konstantna), ak Vxi, xp € D(f) plati f(x1)="1(x2).

f(x1) t =@ ———e—

X1 x X3

konstantna
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06 Monoténnost funkcie

Monoténnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Rastlica, ak Vxq, xo € D(f) plati (x1) < f(x2). } rydzo (ostro)
x1 < X
Klesajtica, Pe f(x1)>f(x).

monotdénna

y y
F(xs) f(x1)
f(x2) f(x2)
f(x1) f(xs)

X X

IE: I

(ostro) rastiica  (ostro) klesajiica
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06 Monoténnost funkcie

Monoténnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva:

Rastiica, ak Vxi, x2<e D(f) plati f(x1) < f(x2). } rydzo (ostro)
fr X1 < X2 .
Klesajica, f(x1)>f(x2). ) monotonna
> mono-
Neklesajiica, ak Vxi, xo € D(f) pati f(x1) < f(x2). ,
X1 < X0 tonna
Nerastica, f(x1)>f(x).
Stacionarna (konstantna), ak Vxi, xp € D(f) plati f(x1)="1(x2).
y y y y y
f(x3) fla) f(xa) f(x)
f(x2) f(x2) f(x2) f(x2) f(x1) t —@—e——e—
(1) F(xs) fea) )
X X X ! X X
‘ X1 X X3 ‘ X1 X X3 ‘ X1 X X3 X ‘ X1 X2 X3 X ‘ x1 x X3
(ostro) rastiica  (ostro) klesajiica neklesajiica nerastiica konstantna
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
Parna,  ak Vxe D(f)
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
Parna,  ak Vx & D(f) pati —x € D(f)

X2 —xq) X1 —xa X
Xy —X1 ) X1 —Xo

D(f)

parna funkcia
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
Pérna, ak VXE D(f) plati —X € D(f) a navyse plati f(—X) = f(X)

f(—x1) f(x1)

X2 X\Vn —xo X

parna funkcia
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
ak Vx e D(f)
Neparna,

neparna funkcia
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
ak VXE D(f) plati
Neparna, —x € D(f)

neparna funkcia

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
ak Vx € D(f) plati a navyse plati
Neparna, —x € D(f) f(—x) = —f(x).

f(—x2)
f(—x1) /
x2 X1 X
—X1 —X2
7
f(x)

neparna funkcia
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07 Pérna a nepérna funkcia

Parna a neparna funkcia

Funkcia f je rydzo monoténna, « ; rastiica alebo klesajlca,

potom je funkcia f prosta.

Funkcia y = f(x) sa nazyva:
Pérna, ak VXE D(f) plati —X € D(f) a navyse plati f(—X) = f(X)
Neparna, —x € D(f) f(—x) = —f(x).

f(=x)
f(+x1) f(x1) x2 xt x
X2 — X\ X1 —xp X —X1 —X2
N o 10
f(x2)

parna funkcia neparna funkcia
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,

ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:

periéda p

y
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,
ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:
x € D(f)

periéda p

y

M
o—;—o D(f)
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,

ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:
xeD(f) & x+peD(f),

periéda p
y
’\/\/\ /\A/\A/\A[\/\/\ J
\lep \ X \ x+p x+2p x+3p X+4p ><+5p
—e D(f)
X—p X X+p x+2p x+3p x+4p Xx+5p
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,

ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:
xeD(f) & x+peD(f), Vx € D(f)

aflaflaflnlnflaf).
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,

ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:
xeD(f) & x+peD(f), Vx € D(f) piat f(x) = f(x£p).

periéda p
y
A(x—p) /\f(x) f(x+p) \F(x+2p) [\F(x+3p) f(x+4py\‘(x+5p)
A AN NN

\IX:,; \

x+p lx+2p /x+3p lx+4p lx+5p
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,

ak existuje ¢islo pe R, p#0, w. peridda,
xeD(f) & x+peD(f),

také ze:

Vx € D(f) vi £(x) = f(xLp).

lap periéda p periéda p periéda p periéda p periéda p periéda p periéc
y
f(x—p) f(x) f(x+p) f(x+20) [ \f(x+3A) [ \F(x+47) [ \F(x+5p)
AYUBAYBVAYBVAYBVAYBVAYBVAY BVEE
\ X—p \ X \ X+p ! xX+2p ! x+3p \ x+4p \ x+5p
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,

ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:
xeD(f) & x+peD(f), Vx € D(f) piat f(x) = f(x£p).

Najmensia kladna periéda p>0 sa nazyva primitivna (zikladnd).

periéda 3p

periéda p periéda 2p

y periéda p

f(x=p)| [\If(x) f(x+p)

ANBVAYBVAYBVAWEIA

\IX:,: T V[ xtr \/sz“p \/Xfa“p \/

x+4‘;7 \ lx+'5‘23
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Periodicka funkcia

Periodicka funkcia

Funkcia y = f(x) sa nazyva periodicka,
ak existuje ¢islo peR, p#0, w. periéda, také ze:
xeD(f) & x+peD(f), Vx € D(f) piat f(x) = f(x£p).

Najmensia kladna periéda p>0 sa nazyva primitivna (zékladnd).

periéda 3p

primitivna >
periéda p periéda 2p
y periéda p
fx—p) [\ | [\xp) fOctap) [ (x-+5)

ANBVAYBVAYBVAWEIA

\IX:,: T V[ xtr \/sz“p \/Xfa“p \/

x+4‘;7 \ lx+5p
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/
X1 < X< X2

X1 X X2 X
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/

X1 < X< X2
y X2, X7
f(Xz) [ 21 f( 2)].
[xa; £ ()]
f(x1) *
X1 X X2 X
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/
X1 < X< Xp

y beai F(2)] Priamka p prechidza bodmi
Dai FOa)l b £Oe)]-

f(x2)

[x; £(a)]

X1 X X2 X
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/

X1 < X< X2
. y [x2; F()] Priamka p prechadza bodmi
[x; F(xa)l, Pei f ()]
[xi p(x)]
p(x)
[xa; £ ()]
f(X1)
X1 X X2 X
P
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/

X1 < X< X2
. y [xz;f(xz)]./ Priamka p prechadza bodmi
[xi; £(a)l, Deai £ (x2)]-
[xi p(x)]
p(x) ”
Pa; f(x)]
f(X1)
X1 X X2 X
p
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09

Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/
X1 < X< X2

y X2, X7
f(Xz) [ 2y f( 2)]./’;
plx) be o)l i
b F(x)] -
f(x1)
. X1 X Xo—X X2 X
Xo—X1

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

Priamka p prechadza bodmi
Dai FOa)l b £Oe)]-

= f(XQ)fp(X) _ Xo—X

fle)—f(x1) — x—xi
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

pre vsetky x,x1,x2 €/

X1 < X< Xp
. y [xz;f(xz)]./ Priamka p prechadza bodmi

% ~ [Xl; f(Xl)], [X2; f(Xz)]

[ p()] I

p(x) . = L

b F) - FOa)=p(x) _ s
F(x1) = f(x;)ff(xl) = =
X1 X Xo—X X2 X

T e ] = PO =) E5E+(0) 2%
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09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva na intervale | C D(f):

Konvexnd, ak pre vietky x,xi,x2 €/ par  f(x)<p(x),
X1 < X< X2

Rydzo (ostro) konvexna, o F(x) < p(x),

[i £ ()] Priamka p prechadza bodmi
Dai FOa)l b £Oe)]-

[x: p(x)]

f(x) [xa: F(xa)] - :((XQ))ff((x)) _ X=X
xo)—1f(x1 X2 —X1

X1 X X2 X

= p(x)=1(x1) ==X+ (x) ==

X2 —X1 X2 —X1
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09

Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva na intervale | C D(f):

ak pre vsetky x,x1,x €/

plati
Konkavna, XLSX<X f(x)>p(x),
plati
Rydzo (ostro) konkavna, f(x)>p(x).
. y [x2; F()] Priamka p prechadza bodmi
(x) [x; F(xa)l, Pei f ()]
p(x)
Pai f0a)] f)=p(x) _ xp—x
F(x1) = Foo)=f0a) — xeox
X1 X X2 X
p

= p(x)=1f(x1) 2= +f(xp) ==

Xp—X1 Xp—X1

beerb@frcatel.fri.uniza.sk

http://frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva na intervale | C D(f):

Konvexnd, ak pre vietky x,xi,x2 €/ par  f(x)<p(x),
X1 < X< X2

Rydzo (ostro) konvexna, o F(x) < p(x),

y Priamka p prechadza bodmi
Dai FOa)l b £Oe)]-
[x: p(x)]
p(x)
Flx) Foa)=p(x) _ xp—x
= f(x;)ff(xl) 7 ><227><1
X1 X X2 X
? = p(x)=F(x) 25 +f () 222

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

09 Konvexnost a konkavnost funkcie

Konvexnost a konkavnost funkcie

Funkcia y = f(x) sa nazyva na intervale | C D(f):

ak pre vsetky x,x1,x0 €1  plati

Konkavna, XLSX<X f(x)>p(x),
plati
Rydzo (ostro) konkavna, f(x)>p(x).
y Priamka p prechadza bodmi
F(x) Dai FOa)l b £Oe)]-
p(x)
fOe)=p(x) _ x—x
= f(x;)ff(xl) 7 ><227><1
g = p(x)=Ff(a) =5+ ()L

X2 —X1
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

=g(x), H(f) C D(g), potom
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

X

0

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

<
I

=

&
I

glf(x)], x € D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnatorna zlozka,

X

0

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

X

0

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

X

0 X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

[ F(x)]

X

0 X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

u=F [ £

X

0 X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

u=F [ £

X

0 u X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

X

0 u X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

X

0 u X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

y ="f(x), y=g(x), H(f)C D(g), potom
y = F(x) = g[f(x)], xe D(f) sa nazyva zloZena funkcia f a g,

f je vnitorna zlozka, g je vonkajsia zlozka.

X

0 u X

Geometricka konstrukcia zloZenej funkcie g[f]
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

fry=sinx: R—=(=11), g:y=+x+1: (—=1;00) = (0; 0).
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Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

fry=sinx: R—=(=11), g:y=+x+1: (—=1;00) = (0; 0).
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10 Definicia Priklad

Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

fry=sinx: R—=(=11), g:y=+x+1: (—=1;00) = (0; 0).

f(g): y = flg(x)]

g(f): y = glf(x)]

f(f): y = fIF(x)]

g(g): y = glg(x)]
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Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

f:y:sinX:R—><—1'1>, g:y =+vx+1: (=1;00) = (0; 00).
{ = siny/x+1

g(sinx) = /sinx+1

=
f(F): y = f[f(x {f(s'”x = sin (sinx)
("
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Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

fry=sinx: R—=(=11), g:y=+x+1: (—=1;00) = (0; 0).

flg): y =flg(x)] = { G ) = st
g(f): y = glf(x)] V) T 1 = veinxT1
F(f):y = fIf(x)] = { sin ( = sin (sin x)
gle):y = elelx {¢g(x)+1 = VVx+1+1
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Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

f:y=sinx: R— (-1;1), g:y=+vx+1: {(=1;00) = (0; 00).
F(Vx+1) = sinyVx+1
M) = i
g(sinx) = +/sinx+1

{
{7 - var
g
9=

f(sinx) = sin(sinx)
sin (f(x)) = sin(sinx)
g(Vx+1) = /Vx+1+1
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Zlozena funkcia (kompozicia funkcii)

Ak u=f(x), y=g(u) a do vzorca pre g dosadime f(x) za u,

potom vykondvame substiticiu premennej u vyrazom f(x).

f(sinx) = sin(sinx)
= sinsinx, R — (—1;1).

}
g(sinx)  =+/sinx+1 }
j

sin (f(x)) = sin(sinx)

= VVx+1+1, (-1;00) — (1; 00).

g(vx+1) = \/X+1+1}
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Inverzna funkcia

y = f(x), x€ D(f) je prosta, <1 £ D(f) — H(f) je bijektivna,

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Definicia Vlastnosti Geometricka konstrukcia

Inverzna funkcia
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y = f(x), x€ D(f) je prosta, <1 £ D(f) — H(f) je bijektivna,
potom funkcia g: H(f) — D(f) taka, ze y=1(x) & x=g(y),

sa nazyva inverzna funkcia k funkcii f a oznaduje g = 1.
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y = f(x), x€ D(f) je prosta, <1 £ D(f) — H(f) je bijektivna,
potom funkcia g: H(f) — D(f) taka, ze y=1(x) & x=g(y),

sa nazyva inverzna funkcia k funkcii f a oznaduje g = 1.
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X / to znamena [X,y]ef = [y,X]Eg

y
Yy
y

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Definicia Vlastnosti Geometricka konstrukcia

Inverzna funkcia

y = f(x), x€ D(f) je prosta, <1 £ D(f) — H(f) je bijektivna,
potom funkcia g: H(f) — D(f) taka, ze y=1(x) & x=g(y),

sa nazyva inverzna funkcia k funkcii f a oznaduje g = 1.

y="1f(x) &x=gly)="Ff"y),

f
[y‘x]. 2 / to znamena [X, _y] S f = [_yy X] eg

_—/y

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Definicia Vlastnosti Geometricka konstrukcia

Inverzna funkcia

y = f(x), x€ D(f) je prosta, <1 £ D(f) — H(f) je bijektivna,
potom funkcia g: H(f) — D(f) taka, ze y=1(x) & x=g(y),

sa nazyva inverzna funkcia k funkcii f a oznaduje g = 1.

y="1f(x) &x=gly)="Ff"y),

f
[y‘x]. 2 / to znamena [X, _y] S f = [_yy X] eg

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http:/ /frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Definicia Vlastnosti Geometricka konstrukcia
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y = f(x), x€ D(f) je prosta, <1 £ D(f) — H(f) je bijektivna,
potom funkcia g: H(f) — D(f) taka, ze y=1(x) & x=g(y),

sa nazyva inverzna funkcia k funkcii f a oznaduje g = 1.

|77 y=fx) & x=gly)=F )

lix x=f"Yy) to znamena [X,y]ef = [y,X]Gg

y 0 X
f(x)yA st symetrické podla osi y=x.
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Funkcie f: D(f) — H(f), f~1: H(f) — D(f) st bijekcie a plati:®
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o [ =1,
(] fﬁl[f(X)]:X pre vietky X € D(f), (] f[fil(y)]:y pre vsetky y€ H(f)
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4
2
X
s i 2 4
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—4

beerb@frcatel.fri.uniza.sk http://frcatel.fri.uniza.sk/ beerb


mailto:beerb@frcatel.fri.uniza.sk
http://frcatel.fri.uniza.sk/~beerb

Definicia Vlastnosti Geometricka konstrukcia
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Funkcie f: D(f) — H(f), f~1: H(f) — D(f) st bijekcie a plati:®
o [ =1,
(] fﬁl[f(X)]:X pre vietky X € D(f), (] f[fil(y)]:y pre vsetky y€ H(f)

y

& 7 . .. .
4 y=x Grafy funkcie a k nej inverznej
s st symetrické podla osi y =x.

X
—4 -2 2 4

-2
—4
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Funkcie f: D(f) — H(f), f~1: H(f) — D(f) st bijekcie a plati:®
o [ =1,
(] fﬁl[f(X)]:X pre vietky X € D(f), (] f[fil(y)]:y pre vsetky y€ H(f)

y
4 d y=x Grafy funkcie a k nej inverznej

st symetrické podla osi y=x.

X Funkcia je rasttica
—4 =7 2 4
< inverzna funkcia je rastica.
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4 y=x Grafy funkcie a k nej inverznej

st symetrické podla osi y=x.
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y
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Definicia Vlastnosti Geometrickd konstrukcia

Inverzna funkcia

Funkcia y= f(X) _je bijektl’Vna [nemusi by

Zkonstruujeme inverznd funkciu y=f~1(x) k funkcii y = f(x).

[xiylef
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Inverzna funkcia

Funkcia y= f(X) _je bijektl’Vna [nemusi byt monoténna

Navzajom vymenime siradnicové osi x a y, vi [x;y]ef & [y;x]eft

[xiylef
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Funkcia y =1(x) je bijektivna

Navzajom vymenime stradnicové osi x a y,
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Definicia Vlastnosti Geometrickd konstrukcia

Inverzna funkcia

Funkcia y =1(x) je bijektivna

Graf otoc¢ime o uhol 90° v smere hodinovych ruciciek.
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